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Exercice n°1 :
Soit la fonction fde R dans R définie par :

(x—1D)(x%?+4x+ 1)
x2+x—-2

fx) =

On note C sa courbe représentative dans un repére orthonormé.

Préciser le domaine de définition D de la fonction f ;

Déterminer les limites de la fonction f aux bornes de son domaine de definition D ;
Montrer que la fonction f est prolongeable par continuité au point x=1
Déterminer les réels a, b et c tels que :

Hownde

(x) = ax +b+—
flx) = ax X+ 2

5. Calculer la dérivée f'(x) ;

6. Vérifier que pour tout xeD :[ f(x)dx = x?z +2x —3In|lx+2|+C
Corrigé de ’exercice n°1:

1. Le domaine de définition : Di=]—co, —2[ U |-2,1[ U |1, 4+ o[

2. lim f(x)= lim x+2—i=+oo;
X—>+0 X—=+0o

X+2

. . 3 i
x1—1>r—noof(x) _xl—1>r—noox t2- x+2 —

. ) 3
MRS =l 2o =2
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xll)r{l_f(x) = xll)r{l_x +2 - = 2

li G = li 5 3 -3
ey S = i e R T T

' = i _3 _3_
x_)l(lzrzl)_f(x) —x_)l(lzrzl)_x te- ot

3. Lafonction f est prolongeable par continuité au point x=1 car
lir{1+f(x) = lir'{l flx)=2
x— x—-1—

(x—Dx*+4x+1) .
f(x“): P six+1letx # —2
2 six=1




(- D(x%+4x+1) (-1 (x%+4x+1) c
4. f(X) - xX2+x-2 T x-D(x+2) ax +b + x+2
a=1
Apreés calcul on trouve :{ b = 2
c=-3
La fonction devient : f(x) =x+ 2 — :
5. f(x)=x+2——"/;ladérivéeest: f'(x) =1+ = +2)2

6. ff(x)dx=fx+2—mdx

3 x?
=fxdx+2fdx—f dx =—+2x—3ln|x+ 2|+ C
x+2 2

Exercice n°2

Donnez le développement limité de la fonction suivante : f(x) = sin(x)
Calculez sin(3°) avec 5 décimales exactes(3° = Zradians).

Corrigé de I’exercice n°2 :

FG) = £@ + @G =) + £/ S por T o BT,

f(x) =sin(x) Calculez sin3° avec 5 deC|maIes exactes.

x = 3° se trouve au voisinage de zéro donc on utilise le développement de Maclaurin, il faut
convertir les degrés en radians c.-a-d. x=3°—— = 5= = 0,052359877559

180° 6

T T \2 ks 3 ks 4

f(x)—f(0)+f(0)( )+f”(0)( ) f(3><o>%+f“><0)@
T 5
+f<5>(0)@

f(0) =sin(0) =0

£'(0) = cos(0) = 1
f"©® = —sin(0) =0
f®(0) = —cos(0) = -
f®(0) =sin(0) =0
f&(0) = cos(0) = 1



(0,052359877559)3
1.2.3

i T
sin (9—0) — 0+ 1(0,052359877559) + 0 — 1

(0,052359877559)°

1.2.3.4.5
= 0,052359877559 — 0.000023924596 + --- = 0,052335952963

sin 3° = 0,052335952963

Exercice n°3:
Calculer les intégrales suivantes :

S ajfi_zlf dx 2)[ Arcsinxdx

Corrigé de I’exercice n°3 :

1) f‘jlci_;”:dx; Posons le changement de variable suivant:t = arcsinx = dt = J1i7dx
arcsinx dx = [ tdt = ﬁ o (arcsinx)? L C
- 2 2

2)[ Arcsinxdx ; On utilise I’intégration par partie [ vdu = uv — [ vdu

Posons u = Arcsinx = du = \/;de

etdv=dx =2 v=x

. . X
[ Arcsinxdx = xArcsinx — | = dx
fArcsinxdx = xArcsinx + fﬂdx = xArcsinx +J1—x2+C
2V1 — x2
Exercice n°4

Soit la fonction de deux variables f(x,y) =1 — /1 — x2 — y2

e Déterminer le domaine de définition de cette fonction ;
0f(xy) 0f(xy)
ox ' oy

e Calculer les dérivées partielles de la fonction f(x,y) d’ordre 1 :
e Endéduire la différentielle totale df (x,y).

Corrigé de I’exercice n°4:

1) Df ={(x,y) ER%:1—-x*—-y*>0}
C’est un cercle de centre (0,0) et de rayon r=1
2) Les dérivées partielles d’une fonction a deux variables f (x, y)sont notées par :

of of
' dy
Pour f(x,y) =1 —/1—x2—y?
Jf(xy) —2x X

0x 2\/1—352—3/2:\/1—x2—y2



0f(y) —2y B y
dy 2J1—x2—y2 J1-—x2—y2
3) Ladifférentielle au point (x,y) d’une fonction a deux variables f est I’expression :
0 f(x, df(x,
if = f;xy)d’“f fGy)

dy dy
df = ————=dx +

X Y
— _dy
/1—x2—y2 /1—x2—y2
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